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1. Egy kockának megjelöljük a csúcsait, lapközéppontjait, élfelezőpontjait, és a kocka középpontját, 

összesen 27 pontot. Hány olyan egyenes van, amelyre három pont illeszkedik a megjelöltek közül? 

 

Megoldás: 49 

 

2. Luca egy papírra növekvő sorrendben felírta azokat a négyjegyű számokat, melyeknek számjegyei 

különbözőek és csökkenő sorrendben állnak. Hányadik helyen szerepel a négyjegyűek között a 8642? 

 

 
 
  



3. Ossz fel egy 10 egység oldalhosszúságú négyzetet hét darab egyenlő szárú, derékszögű 

háromszögre, amelyek területe növekvő sorrendben: 1, 2, 4, 9, 16, 18, 50 területegység. 

 

 
 

4. Hány olyan pozitív egész szám van, amelynek az összes osztója közül a negyedik legnagyobb a 

42? Például a 12 osztói: 1, 2, 3, 4, 6 és 12, így a negyedik legnagyobb osztója a 3. 

 

 
  



5. Az ABCD egységnyi oldalhosszúságú négyzetben az AB oldal felezőpontja E, a BC oldal 

felezőpontja F . Az AF és DE egyenesek metszéspontja M. Milyen hosszú a CM szakasz? 

 

 
  



6. Egy ötjegyű számot csattanósnak hívunk, ha a százasok és a tízesek helyén azonos számjegy áll, 

és ennél nagyobb számjegy áll az egyesek helyén. Hány 9-cel osztható csattanós szám van? 

 

 
 

7. Egy derékszögű háromszög alakú, lyukak 

nélküli biliárdasztal egyik csúcsánál az 

oldalak 30◦-os szöget zárnak be egymással. 

Egy biliárdgolyót elindítunk az ábrán jelölt 

módon, a P pontból úgy, hogy az először az 

asztal legrövidebb oldalát éri el annak egy 

belső pontjában. A golyó haladási iránya 60◦-

os szöget zár be a legrövidebb oldallal. 
 

 

A golyó útját vizsgálva azt látjuk, hogy minden egyes alkalommal, amikor találkozik a fallal, 

tökéletesen pattanva halad tovább, vagyis a falhoz érkező, valamint a faltól elinduló haladási iránya 

ugyanakkora szöget zár be a fallal. Hány pattanás után lesz a golyó újra a P pontban?  

 

 



8. Egy pingpongbajnokságon 5 balkezes és 8 jobbkezes játékos vett részt, és mindenki mindenkivel 

pontosan egy meccset játszott. Ugyanannyi meccset nyert jobbkezes játékos, mint balkezes. Hányszor 

fordult elő, hogy egy balkezes megvert egy jobbkezest? 

 

 
 

9. Van egy kisebb és egy nagyobb kockánk. A kisebb kockát teletöltöttük vízzel. Ezután az összes 

vizet áttöltöttük a nagyobb kockába (amely valamelyik lapján támaszkodva áll az asztalon), így a 

nagyobb kockában 3 cm magasan áll a víz. Ezután a kisebb kockát is beleraktuk a nagyobb kockába 

úgy, hogy annak az egyik lapja a nagyobb kocka aljához tapadjon, de a víz ne folyjon bele a kisebb 

kockába. Ennek hatására a nagyobb kockában 1 cm-rel megemelkedett a vízszint. Határozzuk meg a 

kockák élhosszúságait. 

 

 
 

 
  



10. Tizenhat diák focizik, nyolc a nyolc ellen. Közülük heten járnak fociedzésre, kilencen nem. Nóri 

jár fociedzésre, és olyan csapatkiosztást szeretne csinálni, hogy az ő csapatában (vele együtt) többen 

járjanak fociedzésre, mint az ellenfél csapatban. Hányféle ilyen csapatkiosztás van? 

 

 
 

11. Egy háromszög egy magasságvonalát nagyranőttnek nevezzük, ha legalább 10 cm hosszú. Mi egy 

olyan háromszög területének legkisebb lehetséges értéke, amelynek két nagyranőtt magasságvonala 

is van? 

 

 
 

 

  



12. Egy órának három mutatója van (kis-, nagy- és másodpercmutató), amelyek folyamatosan járnak. 

Az órában lévő elem kezd lemerülni, ezért az óra lelassul, ha valamelyik mutatója emelkedik. Ha 

csak egy mutató emelkedik, akkor az óra az eredeti sebességének felével jár, ha két mutató emelkedik, 

akkor az eredeti sebesség negyedével jár, ha pedig mindhárom mutató emelkedik, akkor az eredeti 

sebesség nyolcadával jár az óra. (Egy mutató akkor emelkedik, ha a hatost már elhagyta, de a 

tizenkettest még nem érte el.) Kezdetben mindhárom mutató legfelül, a tizenkettesen áll. 

Legkorábban hány óra múlva áll elő újra ugyanez a helyzet? 

 

Első megoldás 

 

A másodpercmutatónak 60 · 12 = 720 kört kell megtennie, hogy a mutatók vissza- térjenek eredeti 

helyzetükbe, mert 60 kör egy „órával” mozdítatja el a nagymutatót és ezt 12-szer kell megismételni. 

(Az idézőjeles „óra” itt a nagymutató által megtett egy teljes kört jelent.) Azt fogjuk nézni, hogy a 

kismutató és a nagymutató helyzetétől függően hány másodperc alatt tesz meg egy kört a másodperc-

mutató. Felhasználjuk, hogy a másodpercmutató egy teljes köre alatt az nem változik, hogy a másik 

két mutató „felfele” vagy „lefele” mozog. Amikor a nagymutató és a kismutató is lefele megy, akkor 

a másodpercmutató az első félkört lefelé teszi meg, tehát „valódi” időben, 30 mp alatt végez vele. A 

második félkörben felfele megy, ezért fele olyan gyors, így ehhez 60 mp kell. Így kapjuk összesen a 

90 mp-es köridőt. 

Foglaljuk táblázatba a különböző eseteket: 

 

 
  

Összességében 180 · (90 + 180 + 180 + 360) másodperc telik el, amíg a mutatók visszatérnek eredeti 

helyzetükbe. Ez 3 · (90 + 180 + 180 + 360) perc, tehát 3 · (32 + 3 + 3 + 6) = 40,5 óra. Tehát 40 és fél 

óra után áll vissza az eredeti állapot. 

 

Második megoldás 

 

A mutatók egymáshoz képest ugyanúgy mozognak, mint egy pontosan járó óránál. Legközelebb 

akkor lesz mindhárom mutató a 12-esen, ha a kismutató egyszer körbeért. Ez háromszor annyi idő, 

mint amennyi alatt leér a 6-osig, hiszen a táv másik felén minden fele akkora sebességgel történik. 

Ahhoz, hogy a kismutató leérjen a 6-oshoz, a nagymutatónak 6 teljes kört kell megtennie. Egy ilyen 

kör háromszor annyi idő, mint amennyi alatt a nagymutató leér a 6-osig – a fentiekhez hasonlóan. 

Ahhoz, hogy a nagymutató leérjen a 6-osig, a másodpercmutatónak 30 teljes kört kell megtennie. Egy 

ilyen kör 3 · 30 másodperc (a kis- és nagymutatók még lefelé haladnak). Tehát a körbeéréshez 

szükséges idő 3 · 6 · 3 · 30 · 3 · 30 = 145800 másodperc, azaz 40,5 óra 

 

Megjegyzés 

 

A feladat mélyén a következő észrevétel rejlik: mindegyik mutató a mozgása során az út egyik felét 

fele olyan lassan teszi meg, mint a másikat, így a mozgása másfélszer olyan hosszú ideig tart, mint 

normálisan. Mivel a mutatók mozgása egymástól „független”, és a mutatók egymást is lassítják, így 

ezek a másfélszeres szorzók összeszorzódnak, tehát a körbeéréshez szükséges idő az eredeti 1, 5 · 1, 

5 · 1, 5 = 27/8-szorosa, ami végeredményként 12 · 27/8 = 81/2=40, 5 órát ad. 

 
  



13. Egy osztályba 29 gyerek jár. Azt tudjuk, hogy mindegyik gyerek 14 vagy 15 éves. Az osztályfőnök meg 

akarja tudni, hogy hány éves az egyik gyerek, de a gyerekek csak úgy hajlandók válaszolni, ha a tanár rámutat 

11 gyerekre és akkor elárulják a 11 gyerek életkorának összegét. Mennyi a legkevesebb kérdés, amiből a tanár 

biztosan ki tudja találni, hogy hány éves a kérdéses személy? 

 

 


